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49) Sei A ein Ring und n € N. Sei A7 der n-dimensionale affine Raum iiber A, und
sei X = Spec Alxy,...,x,]/(f1,--., fm). Zeigen Sie: Fiir jedes A-Schema T' gibt es
kanonische Bijektionen (links sind jeweils Morphismen von A-Schemata gemeint):

(a) AL(T) = Or(T)",
(b) X(T) = {(ay,...,a,) € Op(T)" | filar,...,a,) =0 firallei=1,...,m}

50) Sei A ein Ring und X = P}. Zeigen Sie, dass Ox(X) = A (Tipp: Benutzen Sie die

-----

von Ox). Folgern Sie, dass P’ nur fiir n = 0 affin ist.

51) Sei B ein noetherscher graduierter Ring. Zeigen Sie:

a) Fir jedes homogene f € B ist B+ noethersch.
(a) ] g f)
(b) Proj B ist noethersch.

52) Untersuchen Sie fiir folgende Koérper £ und projektive k-Schemata X, ob X (k)
endlich ist. Falls ja, bestimmen Sie X (k).

a) k=R, X = Proj k[X,Y, Z]/(X2+Y? + 22).

b) k=Q, X = Proj k[X,Y, Z]/(X2+Y? — Z?).
¢) k=C, X = Proj k[X,Y, Z]/(X2+ Y2 — 22, X3 + Y — 75).



