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1 Berechnen Sie die Laurent-Entwicklung im Punkte 0 der Funktionen

(1) f : C \ {0} → C, f(z) = e1/z2
auf dem Kreisring-Gebiet C \ {0}

(2) f : C \ {0, 2} → C, f(z) = 1
z(z−2)

auf dem Kreisring-Gebiet {z ∈ C | 0 < |z| < 2}

(3) f : C \ {0, 2} → C, f(z) = 1
z(z−2)

auf dem Kreisring-Gebiet {z ∈ C | 2 < |z| <∞}

2 Sei A :=
{

1
n
|n ∈ N

}
∪ {0}. Bestimmen Sie alle holomorphe, beschränkte Funktionen auf

C \ A. Beachten Sie hierbei, dass A nicht diskret ist.

3 Es sei f(z) := 1
z(1−z2)

e1/z3
. Bestimmen Sie die Lage und die Art der Singularitäten von f .

4 Bestimmen Sie alle biholomorphen Abbildungen f : C → C. (Tipp: Zeigen Sie zuerst mit
Hilfe des Satzes von Casorati-Weierstrass und dem Satz von der Gebietstreue, dass f(1/z)
keine wesentliche Singularität in 0 hat. Anschließend kann der Fundamentalsatz der Algebra
nützlich sein.)
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