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Topologie II
7. Übungsblatt

Aufgabe 1
Zeigen Sie für σ ∈ sp+q(X) und c ∈ Sp(X):

∂(σ ∩ c) = (−1)p
(
(∂σ) ∩ c− σ ∩ δc

)
.

Aufgabe 2

(a) Sei RPn f−→ RPm eine stetige Abbildung. Zeigen Sie mit Hilfe des Cup-
Produkts: gilt n > m, so verschwindet H1(f ; Z/2) : H1(RPm; Z/2) −→
H1(RPn; Z/2). Leiten Sie daraus her, dass Hq(f ; Z/2) = 0 für alle 1 ≤
q ≤ m gilt.

(b) Formulieren Sie und beweisen Sie eine ähnliche Aussage für eine stetige
Abbildung CPn −→ CPm.
(Hinweis: betrachten Sie H2(CPn; Z).)

Aufgabe 3
Für d ∈ N bezeichne fd : CPn −→ CPn, [z0 : · · · : zn] −→ [zd

0 : · · · : zd
n].

(a) Zeigen Sie, dass fd wohlde�niert und stetig ist.

(b) Bestimmen Sie den Ringhomomorphismus H∗(fd) : H∗(CPn; Z) −→
H∗(CPn; Z).
(Hinweis: fangen Sie mit dem Fall n = 1 an.)

Aufgabe 4
Für ein topologisches Paar (X,A) und p, q ∈ Z sei a ∈ Hp+q(X,A) beliebig.
Zeigen Sie, dass (a∩·)◦Hp(j) = Hq(j)◦(a∩·) gilt, wobei j : (X,∅) −→ (X,A)
die Inklusion bezeichnet.

Abgabe der Lösungen: Mittwoch 22.6.2011 bis 12.30 Uhr bei Frau

Bonn.


